
P�r��klady 11.

Dom�ac�� �ulohy (odevzdejte, pros��m, do 7.5. 16:00):

Re�aln�e �c��slo a nazveme konstruovateln�e, pokud lze z �use�cky d�elky 1 sestrojit �use�cku
d�elky a.

1. (7 bod�u) Doka�zte, �ze Q( 5
p
2; e2�i=5) je rozkladov�e nadt�eleso polynomu x5 � 2 nad Q.

Spo�ct�ete jeho stupe�n nad Q.

2. (8 bod�u) Doka�zte, �ze prav��tkem a kru�z��tkem lze sestrojit pravideln�y n-�uheln��k pr�av�e
tehdy, kdy�z je cos(2�=n) konstruovateln�e �c��slo.

V�sechna sv�a tvrzen�� zd�uvod�nujte, hodnot�� se i jasnost a srozumitelnost argumentace!

Dal�s�� doporu�cen�e p�r��klady na dom�ac�� po�c��t�an��:

3. Bud' T � S � U roz�s���ren�� t�eles, U algebraick�e nad S a S algebraick�e nad T. Je nutn�e
U algebraick�e nad T? Pokud ano, doka�zte. Pokud ne, uved'te protip�r��klad.

4. Bud' p prvo�c��slo. Doka�zte, �ze pokud lze sestrojit prav��tkem a kru�z��tkem pravideln�y
p-�uheln��k, pak p� 1 je mocnina dvou.

5. Doka�zte, �ze konstruovateln�a �c��sla tvo�r�� podt�eleso K t�elesa R takov�e, �ze
p
a 2 K pro

ka�zd�e a 2 K.

6. Doka�zte, �ze ka�zd�e �c��slo, jeho�z minim�aln�� polynom m�a stupe�n 2, je konstruovateln�e.

7. Uved'te �c��slo, jeho�z minim�aln�� polynom m�a stupe�n 4, ale nen�� konstruovateln�e.
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