Pitklady 8.

Domaéci dlohy (odevzdejte, prosim, do 16.4. 16:00):
1. (9 bodu) Najdéte vsechny idedly okruhu (Zyg, +, —,,0,1) X (Z19,+,—,,0,1).
2. (6 bodu) Najdéte néjaky primitivn{ prvek télesa Fo = Zs[z]/(2? + 1).

Vsechna svd tvrzeni zdivodnugjte, hodnoti se i jasnost a srozumitelnost argumentace!

Priklady vhodné na cviceni:
3. Najdéte vSechny idealy okruhu Z, Zs, Zg, Z12, obecné Z,.
4. Spoctéte prvky nejmensiho idedlu okruhu Z obsahujiciho a) 28,63, b) 15,18, 40.
5. Spoctéte prvky nejmensiho idedlu okruhu Q obsahujiciho %.

6. Popiste operace a hledani inverzu a najdéte primitivni prvky téles
(a) Fy = Zolz]/(2* + . + 1), (b) Fs = Zy[z]/ (2> + 2 + 1).

7. Najdéte generdtor hlavniho idedlu v oboru (Q[z],+, —,-,0,1)
a) (z° = 1)Q[z] N (2* + 3)Qlx],

b) (z° = 1)Q[x] + (22 + 3)Q[x],
c) (z° = DQz] N (+* — 1)Q[x],
d) («* = )Qz] + (2* — 1)Q[x]

Dalsi doporucené priklady na domaci poéitani:
8. Spoctéte prvky nejmensiho idealu okruhu Z[z] obsahujictho a) 22, 23, b) 2% + 2, 2, ¢)
2,22
9. Rozhodnéte, zda mnozina {} ;. , a;z’ € Z[z] : ap+a,+...+a, = 0} tvorf idedl okruhu

Z[z]. Je to hlavni idedl? Pokud ano, najdéte generator.

10. Rozhodnéte, zda mnozina {x - f 4+ 3¢g : f,¢g € Z[x]} tvoii idedl okruhu a) Z[z], b)
Q[z]. Je to hlavni idedl? Pokud ano, najdéte generator.

11. Bud R komutativni okruh s jednotkou a I jeho idedl. Dokazte, ze R/I je obor
integrity pravé tehdy, kdyz [ je prvoideal. Ideal nazyvame prvoidealem, pokud ab € [
implikuje a € I nebo b € I.



