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Nejzakladnéjsi definice

Definice

Bud R okruh s jednotkou.

Rekneme, Y6 M = (M, 4, —,0,-r (r € R)) je levy R modul, jestlize
platl"

1) (M ,0) je abelovska grupa
2)anEI\/IVr€R r(m+n)=rm+rn
)Vme MYr,s € R:(r+s)m=rm+sm
)Vme MVr,s € R:(r-s)m=r(sm)

)

e 3
e 4
eb)VmeM:1-m=m
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Definice

Bud R okruh s jednotkou.

Rekneme, Y6 M = (M, 4, —,0,-r (r € R)) je levy R modul, jestlize
pIatl"

(M ,0) je abelovska grupa
Vm ne I\/IVrG R:r(m—+n)=rm+rm

1)
° 2)
YVme MVYr,se€ R:(r+s)m=rm+sm
)
)

Vme MVr,s € R:(r-s)m=r(sm)
VmeM:1-m=m

KaZda abelovska grupa je levy Z modul.
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Z3akladni definice

Bud N R-podmodul M.
Rekneme, ¥e N je sty R-podmodul M (znatime N<,M), jestlize
pro kazdy systém rovnic tvaru:

YLy rixi=aj, kde i=1,...,na; € N,rj € RVi,j ma teSeni v N
vzdy, pokud ma ¥eseni v M.
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Z3akladni definice

Bud M R-modul.

Rekneme, 7e M je &ist& injektivni, jestlize:

VA, B moduly, kde B<, A plati, Ze kazdy R-homomorfismus f z B
do M lIze roz&i¥it na R-homomorfismus z A do M.
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Prvni zajimavd véta

Bud' R obor hlavnich idedli a M redukovany R-modul. Pak M je

Cist& injektivni pravé tehdy, je-li M izomorfni | | peP My, kde M,
Jsou Cisté injektivni R,)-moduly a P je mnoZina prvociniteli z R.
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Prvni zajimavd véta

Bud' R obor hlavnich idedli a M redukovany R-modul. Pak M je
Cist& injektivni pravé tehdy, je-li M izomorfni | | peP My, kde M,
Jsou Cisté injektivni R,)-moduly a P je mnoZina prvociniteli z R.

Rekneme, ¥e N je divisibilni R-modul, jestlize Vr € R\{0} plati
N=rN.

Rekneme, 7e¢ M je redukovany R-modul, jestlize 4dny netrivialni
podmodul M neni divisibilni.
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Co je R(p)-modul?

Bud R obor hlavnich idedld, p € R prvodinitel a Q jeho podilové
téleso. Znakenim R,y rozumime podokruh Q, Ze:
%ER@)@(QG R A b€ R\pR)
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Co je R(p)-modul?

Bud R obor hlavnich idedld, p € R prvodinitel a Q jeho podilové
téleso. Znakenim R,y rozumime podokruh Q, Ze:
%ER(p)@(QGR/\bE R\pR)

v
Pozorovani

R(p) Je diskrétni valua&ni okruh, neboli R,y ma pravé jeden
nenulovy maximdlini ideal (a to pR).
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Topologie

Bud' R diskrétni valua&éni okruh a M redukovany R-modul. Potom
M je Cisté injektivni pravé tehdy, kdyZ M je dplny v p-addické
topologii a Hausdorffiv.

Bud R obor hlavnich idedld a bud p prvotinitel v R. p-addickou

topologii rozumime topologii danou bazi podmoduld M typu p"M
neN
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Topologie

Bud' R diskrétni valua&éni okruh a M R-modul iplny v p-addické
topologii a Hausdorffiiv. Pak M je izomorfni direktni sumé
cyklickych moduli, kterd je jzn. uréena aZ na izomorfismus.
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Abelovska grupa A je Cisté€ injektivni pravé tehdy, kdyZ je izomorfni
grupé tvaru: [ ,cp(Ben Z(p™)(een) @ Zgg‘)’)) @ D, kde D je
divisibilni grupa, Z(p") jsou grupy tvaru Z,)\p"Zp).
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Dékuji za pozornost.
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