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Konečné řetězové zlomky

Řetězový zlomek je formálńı výraz tvaru:

a0 +
1

a1 +
1

a2 +
1

. . . +
1

ak

kde a0 ∈ Z, a1, a2, . . . , ak ∈ N
Znač́ıme [a0, a1, . . . , ak ]

Každé racionálńı č́ıslo lze jednoznačně vyjáďrit jako konečný
řetězový zlomek.
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Nekonečné řetězové zlomky

Mějme a0 ∈ Z, a1, a2, · · · ∈ N
Nekonečný řetězový zlomek je limn−→∞[a0, a1, . . . , an]

Tuto limitu znač́ıme [a0, a1, a2, . . . ]

Každé iracionálńı č́ıslo lze jednoznačně vyjáďrit jako
nekonečný řetězový zlomek.

Periodické řetězové zlomky s periodou (ak , ak+1, . . . , an)
znač́ıme [a0, a1, . . . , ak−1, ak , ak+1, . . . , an]

Čistě periodický řetězový zlomek je [a0, a1, . . . , an]
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Klasifikace nekonečných řetězových zlomk̊u

Věta

α algebraické stupně 2 ⇐⇒ řetězový zlomek č́ısla α je od
nějakého ḿısta periodický

Definice (Redukovaná kvadratická iracionalita)

Redukovaná kvadratická iracionalita je č́ıslo a + b
√
N > 1, kde

a, b ∈ Q,N ∈ N bezčtvercové tak, že a− b
√
N ∈ (−1, 0)

Věta

α redukovaná kvadratická iracionalita ⇐⇒ řetězový zlomek č́ısla
α je čistě periodický
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Obsah bakalá̌rské práce

Dokážeme, že:√
N = [a0, a1, . . . , ak , 2a0] , kde (a1, . . . , ak) je symetrická

Je-li dána symetrická posloupnost (a1, . . . , ak), splňuj́ıćı jistou
kongruenci modulo 2, potom existuje nekonečně mnoho N
takových, že

√
N = [a0, a1, . . . , ak , 2a0]

Chceme zkoumat:

Vlastnosti takto źıskaných N modulo malá prvoč́ısla
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K čemu je to dobré

Aproximace iracionálńıho č́ısla racionálńımi

Řešeńı Pellovy rovnice x2 − Ny2 = 1
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