Domaci tlohy z Uvodu do teorie grup
2020/21

Budou zaddany 4 série domdcich ukolu kaZda za 25 bodu. Na ziskdni zapoctu bude treba
ziskat 50 bodi za 100 moznych.

Vsechna sva tvrzeni peclivé odivodnujte, tvrzeni z prednasek i cviceni pouzivejte bez
dikazu (ale s jasnym odkazem). Reseni v pdf odevzdavejte do SIS.

3. SERIE (DO 1.12., 22:00)
3.1. Najdéte v8echny Sylowovy podgrupy grupy (a) S7, (b) Dia, (¢) Zao X Zso X Zyp.

6 bodii
3.2. Dokazte, ze nad sedmiprvkovym télesem [F; tvofi mnozina
{(I;;) € GLy(Fy) | Vi i 1y =1, Vi, j i < j — 1;; = 0}
Sylowovu 7-podgupu grupy GL4(F;) regularnich matic 4 x 4.
6 bodii

3.3. Zkonstruujte nekomutativni nilpotentni grupu radu 27 a urcete stupen jeji nilpo-
tence.
Hint: PouZigte semidirektni soucin.

6 bodii

3.4. Necht G = (G,-,7',1) je kone¢na grupa p prvoéislo, P € Syl,(G) a HJG. Dokazte,
ze HN P € Syl,(H) aze HP/H € Syl,(G/H).

Hint: Vimnéte si Ze HNP i HP/H jsou p-grupy a spocitejte, Ze jsou to nutné maxi-
malni p-grupy.

7 bodii



