
CVIÈENÍ Z ÚVODU DO TEORIE GRUP

Opakování:

(1) Najdìte v¹echny Sylowovy podgrupy grupy (a) S4 (b) D10.

7. Nilpotence a p-podgrupy

7.1. Sylowovy podgrupy.

7.1. Najdìte v¹echny Sylowovy podgrupy grupy
(a) S6, (b) Z200 × Z300, (c) A4, (d) A6.

7.2. Nilpotentní grupy.

7.2. Rozhodnìte, zda existuje koneèná nilpotentní grupa G, pro kterou |Syl5(G)| >
1.

7.3. Popi¹te (a¾ na izomor�smus) v¹echny Sylowovy podgrupy nilpotentní grupy
G jestli¾e (a) je øádu 105, (b) není cyklická a je øádu 99. Jaký je stupeò nilpotence
tìchto grup? |Syl5(G)| > 1.

7.4. Nech» n = 2m > 4. Na mno¾inì {1, . . . , n} zavedeme ekvivalenci ∼ pravi-
dlem a ∼ b, právì kdy¾ a ≡ b (mod m), a de�nujme bijekci b : {1, . . . ,m} →
{1, . . . , n}/ ∼ pøedpisem b(a) = {a, a + m}. Dále pro σ ∈ D2n de�nujme [σ] ∈
S({1, . . . , n}/ ∼) pøedpisem [σ]([a]∼) = [σ(a)]∼. Doka¾te, ¾e je zobrazení Ψ :
D2n → Sm zavedené vztahem Ψ(σ) = b−1[σ]b izomor�smus grup D2n/Z(D2n) a
D2m.

7.5. Spoèítejte iterovaná centra grupy D2n pro n ≥ 3, rozhodnìte, pro která n je
grupa D2n nilpotentní, a pøípadnì urèete stupeò nilpotence.
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