
CVIÈENÍ Z ÚVODU DO TEORIE GRUP

Opakování:

(1) Popi¹te a¾ na izomor�smus v¹echny grupy øádu (a) 51, (b) 39.
(2) Kolik existuje homomor�smù nekomutativní grupy øádu 21 do D14?

9. Grupy øádu 8 a 12

9.1. Komutativní grupy.

9.1. Popi¹te (a¾ na izomor�smus) v¹echny abelovské grupy øádu (a) 8, (b) 12, (c)
96.

9.2. Popi¹te (a¾ na izomor�smus) v¹echny abelovské grupy G øádu 32, pro n (nì¾)
(a) σ1(G) ∼= Z2 (b) (b) σ1(G) ∼= Z2

2, (c) σ1(G) ∼= Z3
2.

9.2. Neabelovské grupy øádu 8. Pøipomeòme, ¾e de�nujme-li na mno¾inì Q =
{±1,±i,±j,±k} operaci násobení vztahy

i2 = j2 = k2 = −1, ij = k, jk = i, ki = j

a dále pravidly (−1)x = x(−1) = −x, xy = −(yx), (−x)y = x(−y) = −(yx) pro
v¹echna x, y ∈ {±i,±j,±k}, kde − mìní znaménko, tvoøí Q = (Q, ·,−1 , 1) grupu
kvaternionù.

9.3. Nech» G je neabelovská grupa øádu 8. Doka¾te, ¾e

(a) obsahuje prvek øádu 4,
(b) jestli¾e g ∈ G øádu 4 a h ∈ G \ 〈h〉 je øádu 2, pak je G izomorfní grupì D8,
(c) jestli¾e g ∈ G øádu 4 a v¹echny prvky G \ 〈h〉 jsou øádu 4, pak hgh−1 = g3

a G izomorfní grupì Q,
(d) G je izomorfní buï grupì D8 nebo grupì Q.
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