[.3. Holomorfni kalkulus.

Necht A je Banachova algebra s jednotkou e, x € A a f bud funkce holomorfni na
oteviené mnoziné ) C C, kterd obsahuje o(x). Necht ' je ”cyklus obihajici o(z) v Q
jedenkrat v kladném smyslu” (tj. ' je cyklus v €2, ind rz nabyva jen hodnot 0 nebo 1,
pticemz pro z € o(x) je indrz =1 a pro z € C\ Q je indrz = 0). Pak definujeme prvek
f(z) € A vzorcem
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Poznamka. Hodnota f(z) nezavisi na volbé .

Véta 12 (vlastnosti holomorfniho kalkulu). Necht A je Banachova algebra, x € A a
Q2 C C je oteviend mnozina obsahugici o(x).

o Zobrazeni f — f(x) je izomorfismus (komutativni) algebry s jednotkou H(Y) na
podalgebru algebry A.

o id(x) =z al(x)=e, kdeid(\) =X a 1(\) =1 pro A € Q.

e Je-li p polynom, pak p(z) = p(x), kde p(x) md vyznam jako v Lemmatu 8.

o Je-li A € Q, pak f(Xe) = f(Ne.

e Pokud f, — [ lokdlné stejnomérné na Q (kde f, € H(Q) pro kazdé n € N), pak
Fole) > F(2) v A,

o f(z) € G(A), pravé kdyz f(X\) # 0 pro vSechna A € o(x).

e o(f(2)) = f(o(x)).

e (9o f)(@) = g(f(x)) pro f € H(Q), g € H{Y), &' D f(o(z)).



