II1.1 Mocninné rady vice komplexnich proménnych

Znaceni:

e Necht x € C", y € C" a ¢ € C. Pak znacime
ox+y=(T1+yY1, - Tn+Yn),
°© XY= (xlyly <. 7xnyn)7
o cx = (Cxy,...,CTy).

e Necht © € C" a o € Nj. Pak znac¢ime x® = z7* - -z, pfiCemz
pouzivame konvenci 0° = 1.

e Je-li @ € Njj, pak zna¢ime |o| = a1 + -+ + ap.

Definice. Mocninnou fadou n proménnych o stfedu 0 rozumime radu
E Cax?,
aeNg
kde ¢, € C pro kazdé a € Nj.

Poznamka: Uvedenou fadu chiapeme ve smyslu tzv. zobecnénych rad,
tedy jeji konvergenci se rozumi absolutni konvergence. Tedy mocninna
rfada uvedeného tvaru konverguje v bodé x, pravé kdyz

sup{z lcax®| : F' C Nj konecna} < +oo0.
ack

Soucet fady je pak limita castec¢nych souctd pro libovolné usporadani
¢lentt do posloupnosti, nebo ekvivalentné limita netu

E Cax”, F C Njy konecna,
ackF

kde kone¢né mnoziny jsou usporadany inkluzi.
Véticka 1.
(1) Rada ZaENg x® konverguje, pravé kdyz |x;| < 1 pro vSechna

jed{l,...,n}.

(2) Uvazme fadu ) yn cax®. Necht * € C" je takové, ze ma
0

vSechny souradnice nenulové a

sup |cqx®| < +00.
aeNy

Pak rada konverguje lokalné stejnomérné na mnoziné

{y e C":|y;| <|zj| proj=1,...,n}



Definice. Necht A C C™. Mnozina A se nazyva

e Reinhardtova, pokud pro kazdé x € A a kazdé y € T" plati y-x €
A,

e (plna Reinhardtova, pokud pro kazdé x € A a kazdé y € D" plati
y-x e A

Reinhardtova mnozina A se nazyva logaritmicky konvexni, jestlize mnozina
log A = {(log|x1]|,...,log|z,|) :x € AN (C\ {0})"}
je konvexni v R".

Véticka 2. Necht A C C" je uplna Reinhardtova mnozina, ktera
obsahuje alespon jeden bod se vsemi souradnicemi nenulovymi. Pak plati:

0cIntA, Int A = Int A.
Navic, pokud x € A ma vSechny soufadnice nenulové, pak x € Int A.

Véta 3.  Necht S je mocninng fada vySe uvedeného tvaru. Uvazme
nasledujici mnoziny

Bs ={x € C: sup |cox®| < +o0}
aeNg

Cs={xeC: Z lcax®| < 400}
aeNg
DS = Int Bs.
Pak plati
Ds C Cs C Bg.

Vsechny tyto mnoziny jsou tplné Reinhardtovy, mnoziny Bg a Dg jsou
navic logaritmicky konvexni. Rada S navic konverguje lokélné stejnomérné
na Dg.

Definice. Mnozina Dg se nazyva oblast konvergence rady S.

Véta 4. Necht Q2 C C™ je logaritmicky konvexni tiplnd Reinhardtova
oblast. Pak existuje mocninna rada, jejiz oblasti konvergence je ().
Véta 5. Pro rady
S = Z CaZ® a S = Z ozjca:co‘_ej
aeNg a€eNg,a;>1
plati Dg C Dg/. Pritom symbolem e’ znacime j-ty kanonicky vektor,
tedy
e/ =(0,...,0,1,0,...,0).
|
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