I11.3 Hartogsova rozsirovaci véta a oblasti holomorfie

Véticka 11.  Necht n € N, n > 2. Necht G C C"! je oblast, z € C
ar > 0. Oznacme QQ = G x U(z,7r). Necht V C ) je oblast spliiujici
podminky:

e Existuje takové s € (0,7r), ze Q\V C G x U(z, s).

e Existuje neprazdna oteviena H C G splnujici H x U(z,r) C V.
Pak kazda holomorfni funkce na V' Ize rozsitit na holomorfni funkci na
Q.

Lemma 12. Nechtn € N, n > 2, a Q C C™ je oblast. Ozna¢me sym-
bolem p projekci C™* na C"~! definovanou vynechanim posledni sourad-
nice. Pak pro kazdou kompaktni podmnozinu K C Q a kazdé x € p(1Q)
existuje cykl I' v C a polydisk P(x,r) C p(Q2) s vlastnostmi:

(i) Vy e P(x,r) V2 € C: (y,2) € C"\ Q = indr z = 0.

(ii) Vy € P(x,r) V2 € C: (y,2) € K = indp z = 1.

Véta 13 (Hartogsova rozsitovaci véta).  Necht n € N, n > 2. Necht
Q C C™ je oblast a K C () je kompaktni mnozina, pro kterou je 2\ K
souvisla. Pak kazdou holomorfni funkci na Q\ K Ize rozsiiit na holomorfni
funkci na Q.

Definice. Necht Q2 C C™ je oblast. Pak {2 nazyvame oblasti holomor-
fie, jestlize existuje funkce f holomorfni na €2 takova, ze kdykoli x je
hrani¢nim bodem 2 a P(x,r) je libovolny polydisk se stifedem x, pak
neexistuje funkce g holomorfni na P(x, r), kterd se rovna f alespon na
jedné komponenté mnoziny Q N P(x, r).

Poznamka: Kazda neprazdna oblast v C je oblasti holomorfie.

Véta 14. Oblast {2 C C™ je oblasti holomorfie, pravé kdyz pro kazdou
kompaktni mnozinu K C () je mnozina

K = {x € Q:Vf:Q — C holomorfni |f(x)| < sup |f(y)|}
yeK

opét kompaktni.

Dusledek.  Kazda oteviena konvexni mnozina v C™ je oblasti holo-
morfie.



