VIII.2 Riemannuv integral pro spojité funkce

Definice. Rekneme, ze funkce f je stejnomémé spojitd na intervalu I,
jestlize plati

Ve>030 >0V, yel, [x—y|<o: |f(x)— fly)] <e.

Véta 4. Necht funkce f je spojita na intervalu {(a,b), a,b € R. Pak je
f stejnomérné spojita na (a,b).
Poznamka: Pro neuzaviené intervaly Véta 4 neplati.

Véta 5. Necht funkce f je spojita na intervalu {(a,b), a,b € R. Pak f
m4& Riemannuv integral pres (a,b).

Lemma 6. Necht funkce f je spojitda na intervalu {(a,b), a,b € R a
(Dy)S2 je posloupnost déleni intervalu {(a, b) takova, ze lim v(D,) = 0.

Pak plati
lim S(f,D,) = lim S(f,D,) /f
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Véta 7 (derivovani Riemannova integralu). Nechtf f je spojita funkce
na intervalu {(a,b) a ¢ € {(a,b). Oznacime-li F(z) = [ f pro z € (a,b),

pak F'(x) = f(x) pro x € (a,b).

Definice. Necht I C R je otevieny interval a f, I’ funkce definované na
I. Rekneme, Ze F je primitivni funkci k f na I, jestlize pro kazdé = € I
plati F'(x) = f(x).

Véta 8 (existence primitivni funkce).  Necht f je funkce spojita na
otevieném intervalu I. Pak existuje primitivni funkce k funkci f na I.

Véta IV.23 ze zimniho semestru (zavedeni logaritmu). Existuje jedina
funkce (znac¢ime ji log a nazyvame ji prirozenym logaritmem), kterd ma
tyto vlastnosti:

(L1) Diog = (0,+00) a na tomto intervalu je log rostouci,

(L2) Vz,y € (0,+00) : logzxy =logx + logy,

logz __ —1.

(L3) }}_}rnl —1
Véta 9 (vypocet Riemannova integralu).  Necht f je spojita funkce
na intervalu (a,b) a F' necht je primitivni funkce k funkci f na intervalu
(a,b). Pak existuji vlastni limity lim F(x) a hril F(x) a plati
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