VII.3 Alternujici rady

Véta 9 (Leibnizovo kritérium). Méjme fadu Y - ,(—1)"a,. Necht plati
® a, > any1 > 0 pro kazdé n € N,
e lima, = 0.

Potom % >~ (—1)"a, konverguje.

Definice. Rekneme, ze fada > 7| an je neabsolutng konvergentni, je-li konver-
gentni, ale ne absolutné konvergentni.

VI1I.4 Vice o absolutné konvergentnich radach

Vé&ti¢ka 10. Necht' >, a, je Fada a {ny} je rostouci posloupnost prirozenych
cisel, pro kterou plati ny = 1. Pro k € N oznac¢me

bk} - ank + ank+1 + T + ank+1—1~

(i) Jestlize konverguje rada Y ., a,, pak konverguje i rada Y ., by a
plati Y o b = an.

(ii) Jestlize pro kazdé n € N plati a,, > 0 a fada Y -, by konverguje, pak
konverguje i fada Y .__, a, a plati > " a, = Zk b

Poznamka. Opacna implikace k bodu (i) neplati, neboli v bodé (ii) nelze
skrtnout predpoklad nezapornosti.

Definice. Budiz {k,, } posloupnost pfirozenych ¢isel takovd, ze kazdé prirozené
¢islo je v ni obsazeno prave jednou. Radu )7, aj, nazveme prerovnanim fady

fo;l An -

Véta 11 (prerovndn{ absolutné konvergentnich fad). Necht fada Y -, a, je
absolutné konvergentni. Potom kazdé jeji prerovnani > aj, je absolutné

konvergentni a plati
Z W=,

n=1

Poznamka. Je-li Y, a, neabsolutné konvergentni fada, pak:

(i) pro kazdé s € R* existuje prerovndni, jehoz soucet je s;

(ii) existuje prerovnéni, které nemd soucet.
Véta 12 (soucin absolutné konvergentnich ¥ad). Necht > >~ jan ay ., by
jsou dvé absolutné konvergentni rady. Cisla a;bj, 1 € N, 7 € N, usporadejme
libovolnym zpiisobem do posloupnosti {cy}. Pak je fada Y ;- , ¢j absolutné
konvergentni a plati

S () ()

Poznamka. Pro neabsolutné konvergentni fady piedchozi véta neplati. Rada
> re; ¢k totiz nemusi byt konvergentni, a i kdyZz je konvergentni, miize mit
libovolny soucet.



