
V.9 Kvazikonk�avn�� funk
e

De�ni
e. Ne
ht' M ⊂ R

n
je konvexn�� mno�zina a funk
e f je de�nov�ana

na M. �

Rekneme, �ze f je

• kvazikonk�avn�� na M , jestli�ze

∀a, b ∈ M ∀t ∈ 〈0, 1〉 : f(ta+ (1− t)b) ≥ min{f(a), f(b)},

• ryze kvazikonk�avn�� na M, jestli�ze

∀a, b ∈ M, a 6= b∀t ∈ (0, 1) : f(ta+ (1− t)b) > min{f(a), f(b)}.

Pozn�amky. Ne
ht' M ⊂ R

n
je konvexn�� mno�zina a f je funk
e de�novan�a

na M .

(i) Funk
e f je kvazikonk�avn�� na M , pr�av�e kdy�z

∀a, b ∈ M,f(b) ≥ f(a) ∀t ∈ 〈0, 1〉 : f(ta+ (1− t)b) ≥ f(a).

(ii) Funk
e f je ryze kvazikonk�avn�� na M , pr�av�e kdy�z

∀a, b ∈ M,a 6= b, f(b) ≥ f(a) ∀t ∈ (0, 1) : f(ta+ (1− t)b) > f(a).

(iii) Je-li f konk�avn�� na M , pak je i kvazikonk�avn�� na M.

(iv) Je-li f ryze konk�avn�� na M , pak je i ryze kvazikonk�avn�� na M .

V�eta 25 (o jednozna�
nosti extr�emu). Ne
ht' f je ryze kvazikonk�avn��

funk
e na konvexn�� mno�zin�e M ⊂ R

n. Pokud f nab�yv�a na M sv�eho

maxima, pak ho nab�yv�a pr�av�e v jednom bod�e.

D�usledek. Ne
ht' M ⊂ R

n
je konvexn��, kompaktn�� a nepr�azdn�a

mno�zina a f je spojit�a a ryze kvazikonk�avn�� funk
e na M. Pak f nab�yv�a

maxima na M pr�av�e v jednom bod�e.

V�eta 26 (
harakteriza
e kvazikonk�avn��
h funk
�� pomo
�� �urov�nov�y
h mno�zin).

Ne
ht' M ⊂ R

n
je konvexn�� mno�zina a f je funk
e de�novan�a na M .

Funk
e f je kvazikonk�avn�� na M pr�av�e tehdy, kdy�z pro ka�zd�e α ∈ R je

mno�zina

Qα = {x ∈ M ; f(x) ≥ α}
konvexn��.


