I11.2 Integraly a krivkové integraly zavislé na parametru
Véta 6 (o derivaci integralu podle komplexni proménné).  Necht I C R je
interval a Q0 C C je oblast. Necht funkce F' : I x Q0 — C spliuje ndsledujici
podminky:
(1) Pro kazdé z € Q2 je funkce t — F(t,z) méFitelna na intervalu I.
(2) Pro skoro vsechna t € I ma funkce z — F'(t, z) spojitou derivaci podle
komplexni proménné na ().
(3) Existuje zg € €2, pro které je funkce t — F(t, zo) integrovatelna na I.
(4) Pro kazdé z € Q2 existuje U okoli z a integrovatelna funkce h na I, pro
kterou plati ‘%—Z(t,w)’ < h(t) pro vSechna w € ) pro skoro vSechna
tel.

Potom funkce
g(z):/F(t,z)dt, z e
I

je holomorfni na €2 a pro z € () plati
OF
g'(2) =

i — (¢, z) dt.

Véta 7 (o zameéné kiivkového integralua ...).  Necht ¢ : [a,b] — C je cesta.
(1) Necht pro kazdé n € N je f, : (p) — C spojita funkce a tyto funkce

necht na (p) konverguji stejnomérné k funkci f. Pak / fn — / f.

@ @
(2) Necht pro kazdé n € N je f, : (p) — C spojita funkce a tyto funkce
necht na (p) konverguji bodové ke spojité funkci f. Je-li posloupnost

funkce (f,) stejné omezena na (p), pak / fn — / I

(3) Necht G C C je neprazdnd oteviend mnozina a F x G — C je
spojita funkce. Pak funkce

je spojita na G.

(4) Necht G C C je oteviena mnozina, F' : (o) x G — C je spojita funkce a
parcialni derivace funkce F' podle druhé proménné (tj. derivace funkce
w — F(z,w) podle komplexni proménné) je spojita na (@) x G. Potom
funkce

g(w):/F(z,w)dz, we G

je holomorfni na G a pro w € G plati

oF

wr —(z,w)dz.

g (w) =



