IV. Izolované singularity, reziduova véta, Laurentovy rady
IV.1 Rozsiteni C o oo, Riemannova sféra
Definice. Ozna¢me C = C U {oo}. Pro £ > 0 polozme

U(oo,e) ={oc}U{z € C,|z| > %}

Necht f je funkce definovand na podmnoziné C s hodnotami v C. Rekneme,
7e f ma v bodé zy € C limitu w € C, pokud pro kazdé ¢ > 0 existuje takové
0 > 0, ze pro kazdé z € U(zp,9) \ {20} plati f(z) € U(w,e). M&-1i f v bodé
2o limitu f(z), fikdme, ze f je spojitd v zp. Na C ddle rozsfifme operace

nasledovné:
Z+00=00+2=00—2=2—00=00 pro z € C,
z —
2100 =002 =5 =00 pro z € C\ {0},
00 z
— =00 a — =0 pro z € C.
z 00

Nedefinované jsou nasledujici vyrazy:

o 0
o©o+oo0, oco—o0, 0-00, 00-0, —, -—.
oo 0

Poznamka. Operace jsou rozsiteny tak, aby platila véta o aritmetice limit
s dodatkem , ma-li prava strana smysl*.

Véta 1. Oznacme S, jednotkovou sféru v R3, tj.

Se={(&n.Q) eR’: &+ 0"+ =1}
Déle definujme zobrazeni x : So — C piedpisem

oo, (&n,¢) =(0,0,1),

X(gﬂ%C) - {%"’_Zg Jmak

Pak x je prosté zobrazeni S, na C a X|s,\{(0,0,1)} Jje homeomorfismus
So \ {(0,0,1)} na C.
Definujme dale metriku p* na C predpisem
pr(zw) = pe(xH(2),x H(w)),  zweC,
kde p, je eukleidovska metrika na R®. Pak limita a spojitost funkci z C do
C definovana vyse se shoduje s limitou a spojitosti v metrice p*.

Poznamka. Prostor C se casto znac¢i S a nazyva se Riemannova sféra. Zob-
razeni y se nazyva stereograficka projekce.



