I1.4. Hlubsi vysledky o limitach

Véta 9 (o limité monoténni posloupnosti). Kazda monotonni posloupnost
ma limitu. Podrobnéji:
(i) Necht posloupnost {a,} je neklesajici.
(a) Je-li posloupnost {a,} shora omezena, pak lima,, = sup{a, : n € N}.
(b) Neni-li posloupnost {a,} shora omezena, je lim a,, = +00.
(ii) Necht posloupnost {a,} je nerostouci.
(a) Je-li posloupnost {a,} zdola omezena, pak lim a,, = inf{a,, : n € N}.
(b) Neni-li posloupnost {a,} zdola omezena, je lima,, = —cc.

Véta 10.  Necht {a,} je posloupnost realnych c¢isel. Pak existuje vybrana

posloupnost z posloupnosti {a, }, ktera je monoténni.

Dusledek.  Necht {a,} je posloupnost realnych cisel. Pak existuje vybrana
posloupnost z posloupnosti {a,}, ktera ma limitu (vlastni nebo nevlastni).

Véta 11 (Bolzano-Weierstrass).  Necht posloupnost {a,} je omezend. Pak
existuje vybrand posloupnost z posloupnosti {a,}, kterd je konvergentni.



