Pisemna zkouska z Matematiky II pro FSV (E)
LS 2010-2011

Piiklad 1 : Najdéte vSechna feSeni soustavy Ax = b pro uvedenou matici A a uvedené tfi vektory pravych
stran bl, b2 a bgl

1 1 1 2 1 2 1

1 2 3 4 2 1 1 R
A= 1 4 9 16 s b1 = 9 s b2 = 1 s b3 = 9 (10 bodu)

1 2 4 8 1 2 2

Priiklad 2 : Urcete a nakreslete definiéni obor funkce

f(z,y) =y +Vaz,

spoctéte jeji parcidlni derivace podle vSech proménnych vsude, kde existuji, a napiste rovnici funkce, jejimz
grafem je teénd rovina ke grafu funkce f v bodé [4,7, f(4,7)]. (10 bodu)
Piiklad 3 : Ukazte, Ze rovnice

4arctg(z?y) + sin(ra?y) =7

urcuje v jistém okoli bodu [1, 1] implicitné zadanou funkci y = f(x). Spoctéte f/(1) a f”(1) a napiste rovnici
tecny ke grafu funkce f v bodé 1. (10 bodn)

Piiklad 4 : Naleznéte supremum a infimum funkce f na mnoziné M a zjistéte, zda f téchto hodnot
nabyva.

flx,y, 2) =2 4+3y%, M= {[x,y,z] ER3: 22 —y+1<0,32% + 22 :4} (18 bodu)

Piiklad 5 : Zjistéte, zda nasledujici fada konverguje absolutné, konverguje neabsolutné nebo diverguje.

Z log <\3/ n3 +3n2 + 16 — n) (12 bodu)
n=1
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Piiklad 1: Pro by: [~1 — 4,3+ 6t,—1 — 4t,#], t € R. Pro by: [4 — 4, —3 + 6t,1 — 4t,4], t € R. Pro by
nem3 feSeni.
i : = s> > of - 1 _ of
Piiklad 2: Dy = {[z,y] : © > 0,y > —/x}, 52 (z,y) W prox > 0ay> —/z, ay(x,y)
1 , s, . . Of
o prox > 0 ay > —/x. Zbylé parcidlni derivace (tj. 3& v bodech [0,y], ¥ > 0, a v bodech [z, —/x],

z>0;a g—g v bodech [z, —/z|, x > 0) nema smysl pocitat, protoze funkce neni definovana na zadné tseéce

prislusného sméru. Tecnd rovina: z =3 + 3;(x —4) + :(y — 7). 2f
Definiéni obor:

Priklad 3: f/(1) = —2, f”(1) = 6, rovnice te¢ny je y =1 — 2(x — 1). ’
Piiklad 4: Maximum ani supremum f na M nenabyva, protoze neni na M shora omezena — naptiklad
[0,9,2] € M proy > 5 alim,_ f(0,y,2) = +00. Minimum je % v bodech [i%, 1,0]. Ze to je skutecné
minimum plyne z toho, ze naptiklad {[z,y,z] € M : f(x,y,z) < 20} je kompaktni.
Piiklad 5: Diverguje. Rada mé zaporné ¢leny (pro n > 5), pro fadu opa¢nych hodnot lze pouzit limitni
o0
1

srovnavaci kritérium a srovnat s fadou ) .
n=1



