Synteticka geometrie III - ZS 2015/16

Vybér z iloh k samostatnému procvicovani, vétsina téchto piikladu je prevzata z matematické
olympiddy a ¢ast z nich byla probrdna na cviceni.
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(MO 2002/2003 C-I-4) Sestrojte lichobéznik ABCD s vyskou 3em a shodnymi stranami BC,
CD, DA, pro které plati: Na zdkladné AB existuje bod E, ze | DE| = 5¢m a déli lichobéznik
na dveé ¢asti se stejnymi obsahy.

. (Ndvodna 1loha) Sestrojte rovnoramenny lichobéznik ABC'D a vyskou délky v tak, ze

|AB| = 4v, |CD| = 2v a obsah S = 48cm?.

(Navodn4 1loha) Je dan lichobéznik ABCD, kde |BC| = |DC| = |DA|. Na zékladné AB je
dén bod F tak, Ze obsahy trojihelniki AAED, ACDE, AEBC jsou v poméru 3 : 2 : 1.
Urcete velikosti vnitinich hlu lichobézniku ABCD. (e = 8 = 30°,v = § = 150°)

. (MO 2014/2015 B-1-3) V AABC oznacme U stied strany AB, V stfed stany AC. V poloro-

viné — BC A uvazujme libovolny rovnobéznik BCDE. Ozna¢me X prusecik piimek UD a
V E. Dokazte, ze piimka AX déli rovnobéznik BCDE na dvé Casti téhoz obsahu.

(Navodnd tloha) Dokazte, ze piimka déli rovnobéznik na dvé ¢asti stejného obsahu pravée
tehdy, kdyz prochazi jeho prusecikem thlopfticek, tj. stfedem rovnobézniku.

(Navodn4 iloha) Uvniti rovnobézniku ABCD je ddn bod X . Sestrojte ptimku, kterd prochézi
bodem X a rozdéluje dany rovnobéznik na dvé ¢asti, jejichz obsahy se lis{ co nejvice.

(MO 1983-1984 ZS) V trojihelniku ABC je S stied strany BC a Q pata vysky na BC. Déle
plati: |[SA| =5, |AQ| =4, |BQ)| : |CQ| = 2. Jaka je délka strany BC'? (Dvé moznosti 18 a 2)

. (MO SS tiloha IT kola) Z&k mél urcit délku tétivy kruhu o poloméru 7 cm, vzdélenost stiedu

kruhu od tétivy byla d cm. Cisla r, d byla déna. Zak pouzil nespravného postupu. Domnival
se, ze délka tétivy bude (r 4+ d) cm. Ptes chybny postup dosel ke spravnému vysledku. Jaky
byl pomér délek r a d? (r:d =75 :3)

. (MO 1983-1984 SS domici kolo) V rovnoramenném lichobézniku ABC'D prochazeji osy

vnitinich dhla jednim bodem. Vypocitejte soucet a soucin velikosti jeho zékladen a = |AB],
¢ = |CD| pomoci velikosti ramen b = |AD| = |BD| a vysky v.

(MO 2014/2015 — Z8-11-1) V rovnostranném trojihelniku ABC' lez{ na strané BC bod F.
Obsah trojihelniku ABF je tiikrdt vétsi nez obsah trojihelniku ACF a rozdil obvodu téchto
dvou trojuhelniku je 5 cm. Urcete délku strany trojuhelniku ABC.

(MO 2010/2011 — Z8-11-3) V kruznici k se stfedem S a polomérem 52 mm jsou ddny dvé na
sebe kolmé tétivy AB a C'D. Jejich prusecik X je od stfedu S vzdalen 25 mm. Jak dlouhd
je tétiva CD, je-li délka tétivy |[AB| = 96 mm?

(MO 2009/2010 — Z8-1-5) Ze &tverce o strané 6 cm odfizneme od kazdého vrcholu shodné
rovnoramenné pravouhlé trojihelniky tak, aby se obsah ¢tverce zmensil o 32%. Jakou velikost
maji odvésny?

(MO 2005/2006 — Z9-1-5) Dva rovnostranné papirové trojihelniky, z nichz mensi mé obsah
60cm?, jsme polozili pres sebe tak, ze jejich prinikem byl pravouhly trojihelnik s obsahem
30cm?. Jaky nejmensi obsah mohl mit vétsi z rovnostrannych trojihelniki?



